AA>§<101mSA — (B — B) Ax7. (A= B)—-(A—=C)—=(A— (BAC)))

Ax2. (A—-B)—»(B—-C)—(A—=C(C)) Ax8 A— (AVB)
(A—=C

Ax3. (A= (B—C))— (B— )) Ax9. B — (AV B)

Ax4. (A= (A—B))— (A— B) Ax10. (A=-C)—=(B—=C)—((AvB)—=(0)
Ax5. (AANB)— A Ax1l. (~A—>~B)— (B—A)

Ax6. (AAB)— B

Reguta: A, A—- B + B (RO - reguta odrywania) (Modus Ponens)

Twierdzenie o dedukcji: ¢, F S wtw, gdy ® - o —
Twierdzenie: & + « wtw, gdy ® U { ~ a} jest sprzeczne.
Twierdzenie: ® F ~ o wtw, gdy ® U {«a} jest sprzeczne.

1.  Wykonaj nastepujace podstawienia.
eecp)=p—p, el@d=pra d=@p@—p) —aq h($)=?

ec(p)=q, elq=p, o=r—=((PANq, k%) =?

se(p)=r—q el@=rAp—q d=@AP=0q)—>q (e =?
Sprawdz, czy formula ((r — ¢) A((r = q¢) = (rAp — q))) — (r Ap — q) jest tautologia.

2. Fa—a

1. (a—=(B—=70)—(a—a) Ax. 1

2. a—=(B8—P) Ax. 1

3. a—«a RO
3. Fa—=(f—a)

1. f—=(a—a) Ax. 1

2. o (a—a)—=(a—=(8—a) Ax. 3

3. a—(f—a) RO
4. a—=p, =7 F a—xy (RPI)

1. a—=p

2. By

3. (@a=pB) = ((B—=7) = (a—=7) Ax. 2

4. (B—=7) = (a—=7) RO

5. a— 7 RO

Wykaz, ze « = (8 =) F 8 — (a = 7). (RKom)

Wykaz, ze a - 8 — a (Ax.1 and Ax.2)

at =«

S R

a— (B—=7y),a=BFa—y

Date: 14.01.2026.



