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1. Niech A =
(
N; cA, fA, gA

)
, cA = 1, fA(x) = x+1, gA(x, y) = x+ y. Niech warto-

ściowanie v będzie dane przez v(x) = 2, v(y) = 3. Oblicz wartości następujących
termów w A:
(a) f(x),
(b) g(f(x), c),
(c) g(g(x, c), y),
(d) f(f(y))),
(e) f(g(f(x), y)).

2. Niech A będzie jak wyżej, ale rozszerzona o predykaty:
PA = {0, 2}, RA = {(0, 1), (1, 2), (2, 3), (3, 0)}.

Niech v(x) = 2, v(y) = 3. Sprawdź, czy
(a) A |=v P (x),
(b) A |=v P (f(y)), A |=v R(x, y), A |=v R(g(x, c), f(y)),
(c) A |=v g(x, y) = f(c),
(d) A |=v P (x) ∨ P (y),
(e) A |=v R(x, y) ∧ P (f(y)),
(f) A |=v R(y, x) → P (g(x, y)),
(g) A |=v ¬P (g(f(x), y)) ↔ R(x, f(x)).

3. Niech B =
(
{0, 1, 2}; <B, sB

)
, gdzie <B jest zwykłym porządkiem na {0, 1, 2}, i

funkcja sB jest
s(0) = 1, s(1) = 2, s(2) = 2.

Niech v(x) = 0, v(y) = 0. Sprawdź, czy prawdziwe są:
(a) B |=v ∃y (x < y ∧ ∀z (y < z → z = y)),
(b) B |=v ∃y (s(y) = x),
(c) B |=v ∀y (x < y → ∃z (s(z) = y)),
(d) B |=v ∃y ∀z (z < y ∨ z = y).


